
Kalkulus I. Vizsga 2009. december 15. 

l. Mely függvényeknek van inverze? Igaz-e, hogy bármely két függvényre, 
amelynek van inverze (J o gt 1 = g- 1 o r 1? Legyen f(x) = ·./J:+ l, 
g(x) = sin2 x. Határozza meg az J o g függvényt! 

2. Definiálja egy valós számokból álló halmaz supremurnát és infirmumít. 
Keresse meg a z4 = l egyenlet komplex megoldásait. 

3. Fogalmazza meg a hányados kritériumot. 
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4. Definiálja a lim,r~+x f(x) határérték fogalmát, amcnnvibcn ez véges. 
Adja meg az arctg függvény definícióját, és ábrá:wlja " függvénvr. 
Van-e olyan .T szám, melyre arc tg x = -11/ 4? 

5. Bizonyítsa be a definíció segítségéveL hogy az j(.T) = j.Tj fiiggvc;ny a 

O pontban nem deriválható. Vezesse le az .r2 függvény deri,·<iltjcínak 
képlet ét. Számítsa ki az f(:r) = ln(:r4 + arc:tg(2:r + l)) fiigg,·ény dc­

riváltját. 

6. Definiálja a lokális maximum fogalmát.. A függvénv deri,·,í!tjainak 
segítségével hogyan kereshető meg a lokális maximum':' l\ercsse meg 

az f(x) = exp( -x2
) függvény inficxió;; pontjait. 

7. Írja fel a Taylor formulát Lagrange maradéktaggaL Sz,ímítsa ki a 
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határértéket. 

8. Fogalmazza meg a hclyettcsítéscs integrálás szabcil_nÍI. 
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9. Vezesse le a Newton-Leibniz formulát . .f ;rjl +:r d:r ="~ 
o 

VaJarnennyi feladatnál indoklás s2ükséges. az ereelmény vagy 8 v8hsz pnsztn klizlé"éért 
nem jár pont. A vizsgán egy:;oro:; kijelziijii sz;ÍrnolöghJ lwszwíllrat.(L 


