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4y Behelyettesitve a

1. Alkalmazzuk a 2x — 3y = u helyettesitést! Ekkor 3—“ =2-37.
u? dsszefiiggésbe, kapjuk, hogy
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Ez egy szétvalaszthato egyiitthatdju differencidlegyenlet:
du
=dz

2 — 3u?

Elvégezve az integralast mindkét oldalon, Bronstejn szerint kapjuk, hogy

1
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Ebbél kifejezve u-t, majd visszahelyettesitve arra kapjuk, hogy

\/gth (cz + \@x) =22 — 3y,
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Y 3
=2% 41, ebbdl kifejezve
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2. Hasznéljuk a 2y + x — 2 = u helyettesitést! Ekkor
2

dx

du _
de =u.
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majd visszahelyettesitve az eredeti Gsszefliggésbe:

du

Ez egy szévélaszthaté egytitthatéju differencidlegyenlet:
dx = .
2u+1




Ennek megoldésa:

1
x4c = 51n|2u+1|.
Visszahelyettesitve u-ra, majd y-ra rendezve kapjuk, hogy

e .C+3—2x
Y=

. Hasznaljuk a u = x + 2y helyettesitést! Ekkor % =1+ 2%, ebbdl kifejezve %—et,

majd az eredeti Osszefliggésbe behelyettesitve ezzel és u = x + 2y-vel:

Ez egy szétvalaszthato egyiitthatoju differencidlegyenlet:
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Y du = dx,
Ju—+1
melynek megoldasa
fe="_Ljouys
=——-In .
zte=gz—3 u

Ebbe visszahelyettesitve u = x + 2y-val kapjuk, hogy

y—zx 4

0=2
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In|3z + 6y + 1|+ C.

Ebbol nem fejezhet6 ki y az elemi fiigvényekkel.

. Hasznaljuk a 2x — 2y = wu helyettesitést! Ezt z-szerint derivalva, majd abbdl
kifejezve g—g—at, és visszahelyettesitve a 2x — 2y = u helyettesitéssel mar modositott
példakitiizési egyenletbe kapjuk, hogy

ldu 3—u

2dr  u-—1'

Ez egy szétvalaszthato egyiitthatoju differencidlegyenlet:
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= du.
4u — 8 Y

Mindkét oldalon elvégezve az integraldst, u-ra visszhelyettesitve kapjuk, hogy

1
OZZln\x—y—H—xT—i_y—l-C.

Ebbol y nem fejezhet6 ki az elemi fiigvényekkel.



5. Osszunk le zy?da-tel, igy kapjuk, hogy v/ = 22/y? — y/x. Hasznéljuk az u = y/x
1

helyettesitést! Kifejezve y-t, abbdl ¢/ = u'z + x, visszahelyettesitve

— —u=—z+u.
u? dx *
Ez egy szétvalaszthato egyiitthatos differencidlegyenlet:
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= ——du.
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Integralva mindkét oldalt kapjuk, hogy

c+n|z| = 71n|u3 —-1/2| /6
Visszahelyettesitve u-ra, majd mindkét oldalt e-re emelve kapjuk, hogy

1
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6/ y3
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Mindkét oldalt 6-ik hatvanyra emelve, abbdl kifejezve y-t, kapjuk, hogy
3 3
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6. Haszndljuk hét a z/y = u helyettesitést! Ebbél Z—Z
eredeti Osszefliggésbe kapjuk, hogy
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Ez egy szétvalaszthato egyiitthatds differencidlegyenlet:
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 gen
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du.
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Ennek megoldésa:

Injz|+c=—In
Visszahelyyettesitve u-ra kapjuk, hogy
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1+ —e
u

Cx
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T+ 2ye% ’
Ebbol y nem fejezhet ki elemi fiigvényekkel.



