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. Hilbert terek geometriaja: skalaris szorzat; Cauchy-Schwarz-egyenl6tlenség; ortogonalitas;

ortokomplementer elemi tulajdonsagai;

. Pont és zart konvex halmaz tavolsaga Hilbert térben; a Riesz-féle ortogonalis felbontasi tétel;

. Totalis és teljes halmazok Hilbert térben; ortogonalis és ortonormélt sorozatok fogalma;

az elemi Pithagorasz-tétel; Gram-Schmidt-féle ortogonalizacio; Parseval-tétel; absztrakt
Fourier-sorok; Bessel-egyenl6tlenség; Fourier-sorba fejthetéség kritériumai;

. Folytonos linearis funkciondlok normalt téren; strid altéren értelmezett folytonos linea-

ris funkcional kiterjeszthetdsége; a Hahn-Banach-tétel (bizonyitas nélkiil) és a kis Hahn—
Banach-tétel; az Ly (M) terek dudlisa;

. Folytonos linearis funkcionalok Hilbert téren; a Riesz-féle reprezentacios tétel;

. Normalt tér biduélisa; normalt tér kanonikus beagyazasa a sajat bidualisiba; normalt tér

teljessé tétele; reflexiv Banach terek;

. Operatorsorozat pontonkénti konvergenciajanak fogalma; a Banach-Steinhaus tétel (bizonyi-

tas nélkiil), és kovetkezmeényei; funkcionalsorozat gyenge, illetve a gyenge-*-konvergenciéja;

. Linearis operator inverze; a Banach-féle nyilt leképezés tétel (bizonyitas nélkiil); a Banach-

féle izomorfia tétel és a Banach-féle zart graf tétel;

. Fls6- és masodfaju operatoregyenletek; regularis érték, sajatérték és spektrum fogalma;

sziikséges és elégséges feltétel operator folytonos inverzének létezésére; abszolit konvergens
operatorsorok Banach téren és a Carl Neumann-sor; az invertalhatoé elemek halmazanak
nyiltsdga Banach téren;

A spektralsugar fogalma és a spektralsugér tétel; (A — \.T)~! hatvanysorként torténd els-
allitasa; négyzetesen integralhaté maga operatorok;

Folytonos linearis operator adjungaltja Hilbert téren; az adjungélt operator elemi tulaj-
donsagai; specialis operdtorok (normalis, 6nadjungalt és pozitiv operatorok, ortogonalis
projekciok); véges dimenzios Hilbert téren értelmezett operator adjungaltja; ortonormélt
sorozat és korlatos sorozat altal meghatarozott operator adjungaltja;

Adjungalt operator spektruma; normalis operator sajatértékei és sajatvektorai; numerikus
értékkészlet és numerikus sugar fogalma; a Sp(A) € W(A) tartalmazas; tnadjungalt és
pozitiv operator spektruma; a numerikus sugar és az operatornorma kapcsolata énadjungélt

operator esetén;

Félskalarszorzat és a félskalarszorzatra vonatkozd Cauchy—Schwarz-egyenlGtlenség; az ope-
ratorra vonatkozé Schwarz-egyenlGtlenség; az inf W(A) € Sp(A) és supW(A) € Sp(A)
Osszefliggések 6nadjungalt operator esetén;

Kompakt operatorok elemi tulajdonsagai; Hilbert—Schmidt-tétel kompakt énadjungalt ope-
ratorokra;

A kompakt operatorok Riesz-féle elmélete; a Fredholm-alternativa tétel,



