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• Bolzano–Weierstrass-féle kiválasztási tétel: Tekintsük az a(2)
kl

részsorozatot, ahol a(1)
kl

konver-
gens!

• Bolzano-tétel metrikus terekben: Tekintsük az f ◦ φ függvényt, ahol φ képe egy szakasz!

• Hatványsorok: R = 1

lim sup k
√
|ck|

.

• Korlátos lineáris operátorok: Ha A nem korlátos, akkor tekintsük az x̃n := xn

n‖xn‖ sorozatot!

• Operátor normája:
‖A‖ = min{c ≥ 0 : ‖Ax‖ ≤ c‖x‖ ∀ x ∈ X}.

• Kompozíciófüggvény deriváltja: η(x) := g′(f(x0))η1(x) + η2(f(x)).

• Kompozíciófüggvény deriváltja:

‖η2(f(x))‖
‖x− x0‖

=
‖η2(f(x))‖
‖f(x)− f(x0)‖

‖f(x)− f(x0)‖
‖x− x0‖

.

• Rn-beli deriválhatóság: f(x)− f(x0) =
∑n

j=1 a1j(xj − x0,j) + η(x).

• Lagrange-középértéktétel: tekintsük a g(x) = f(x) − f(b)−f(a)
b−a

(x − a) hozzárendeléssel adott
függvényt!

• Parciális deriváltak és derivált: legyen

ηj(x) := ∂j(f(x1, . . . , xj−1, sj, xj+1, . . . , xn)− ∂jf(x0))(xj − xj,0).

• Parciális deriváltak és derivált: legyen

ηj(x) ≤ ∂j(f(x1, . . . , xj−1, sj, xj+1, . . . , xn)− ∂jf(x0))
(xj − xj,0)

x− x0

.

• Young-tétel: legyenek F (x) := f(x, y)− f(x, y0) és G(x) := f(x, y)− f(x0, y).

• Young-tétel: Lagrange-középértéktétel az y 7→ ∂1f(ξ, y) és x 7→ ∂2f(x, η) hozzárendeléssel
definiált függvényekre.

• Bilineáris függvények: értelmezzük az Ã(x, y) = (Ax)y operátort!

• Bilineáris operátorok: tekintsük az y 7→ Ã(x, y) operátort!

• Lagrange-középértéktétel többváltozós függvényekre: Legyen Φ(t) := a+ t(b− a) és g = f ◦Φ.

• Cauchy-középértéktétel: legyen

F (x) = f(x)− f(b)− f(a)

g(b)− g(a)
(g(x)− g(a)).

• L’Hospital-szabály: alkalmazzuk a Cauchy-középértéktételt!

• Taylor-sor maradéktagja: alkalmazzuk g(x)
(x−a)N+1 -re a Cauchy-középértéktételt!

• Többváltozós Taylor-sor: alkalmazzuk az egyváltozós Taylor-formulát az f ◦ g függvényre!


